3.1.3. Ecuacion ordinaria de la elipse con su centro fuera del origen.

Si el centro de la elipse esta fuera del origen del sistema coordenado, entonces tendra como
centro C(h, k) como se muestra en la siguiente figura:
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Por lo que la ecuacion y las formulas para determinar sus vértices, focos, LLR y la
excentricidad serén:

Ay C(h, k)
F'(h+c, K)
F(h-c, k)
I e vkt [ Virak
k Lv - — v 2 + 2 =1 V(h-a, k)z
_ LLR=2"
) X a>b ] a
a’=b2+c? T a
C(h, k)
(x-h)? (y—k)? F(h, k+c)
4y br Tz Tt F'(h, k-c)
F V(h, k+a)
V'(h, k-a)
- a>b LLR:@
c a
y a2=p?+c2 _c
4 _C
\4 h a
v >
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Ejemplos resueltos.
Ejemplo 1.
Hallar las coordenadas de los vértices, focos, LLR, excentricidad y la grafica de la elipse cuya

(x-3)" -4 _,

ecuacion es 16
Como “a” siempre es mayor que “b” C(h,k) C(3,4)
tenemos que la ecuacion es: F'(h+c, k) F'(3+2.64, 4) F'(5.64, 4)
(x-3)> (y-4)° F(h-c, k) F(3-2.64,4) F(0.36, 4)
6 9 Vhta, k) V'(3+4, 4) V(7,4)
5 5 V(h-a, k) V(3-4, 4) V(-1, 4)
x-h"_ -k~ _, 2b® _ 2(9) _18
X b2 LLR="= 22 =""=45
a 4 4
c_ 264

a’=16 a=-/16 a=4 e:gz T:O.GG
b2=9 b:\/g b=3 1====- q----- e To=--- Fo===- "
Para conocer el valor de “c”, se aplica el : . . ; ;
Teorema de Pitagoras: sl T PN !
a*=b*+c? : : : :
c=-/aZ _p? o 4ROy i _FESAR

EV“' Y E | E E (7,4)i
c=-/16-9 .\ . N A !
=1 2o T
-h=-3 h=3 2o de e de
k=-4 k=4 LAl

Ejemplo 2. Hallar las coordenadas de los vértices, focos, LLR , excentricidad y grafica de la
x+2° (-4’ _,

elipse cuya ecuacion es

16 25

Como “a” siempre es mayor que “b” -h=2 h=-2
tenemos que la ecuacion es: -k=-4 k=4
x+2)°  (v-49° _, Ch.K) C(-2,4)

16h ) 25k 5 F(h, k+c) F(-2, 4+3) F(-2,7)
L il | F'(h k) F (-2 43) F(2 1)

b a V(h, k+a) V(-2,4+5) V'(-2,9)

V'(h, k-a) V'(-2, 4-5) V'(-2, -1)
a’=25a=-/25 a=5 2
: LLR:&: @:g:64

b2=16 b=-/16 b=4 para conocer el valor de a 5 5
“c”, se aplica el Teorema de Pitagoras. e=C-3 056

c=-/a?—-b? ¢=+/25-16 c¢c=-/9 =3
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Su gréafica queda de la siguiente manera:

P S G R T

e - - ——————

TTTTIT T TS

==

Ejemplo 3.

Hallar la ecuacion ordinaria de la elipse, si se sabe que su C(-4, -6), su F(-4, -3) y su

V(-4, -1).

L LT T SRy T s S|

Después de graficar los datos se deduce que su

ecuacion es de la forma:

2 2
LSRN
a

Por lo que debemos conocer el valor de “a” y

de “b”.

Para conocer la ecuacion sabemos que:
C(h, k) C(-4,-6) h=-4 k=-6

F(h, k+c) F(-4,-3) pero k+c=-3 por lo que:
c=-3-k ¢c=-3-(-6) c=-3+6 c=3

V(h, k+a) V(-4,-1) pero k+a=-1 por lo
que:

a=-1-k a=-1-(-6) a=-1+6 a=5
Para encontrar “b” sabemos que:

a’=b2+c?

b=-/a? —c?
b= 53"

b: A/ 25—9
b=-/16
b2=16
Por lo tanto su ecuacion es:
2 2
(x+4) N (y+6) 1
16 25




Ejercicios pararealizar en clase.

Ejercicio 1.

Hallar las coordenadas de los vértices, focos, LLR, la excentricidad y grafica de la elipse

. 7z

Cuya ecuacion es

(X +4)° . (y+3)?
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Ejercicio 2.

Hallar las coordenadas de los vértices, focos, LLR, la excentricidad y grafica de la elipse cuya

(x-1* _ (y-1)°

7

ecuacion es
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Ejercicio 3.

Hallar las coordenadas de los vértices, focos, LLR, la excentricidad y grafica de la elipse cuya

1.

7

ecuacion es

(-3 _(y+1)’
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1.

148

25

16

(x+)? (-4’

e

Hallar las coordenadas de los vértices, focos, LLR, la excentricidad y grafica de la elipse cuya
ecuacion es

Ejercicio 4.

1. Hallar las coordenadas de los vértices, focos, LLR, la excentricidad y grafica de la elipse
Hallar las coordenadas de los vértices, focos, LLR, la excentricidad y grafica de la elipse
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